ESSAI CRITIQUE SUR LES PRINCIPES
FONDAMENTAUX DE LA GEOMETRIE
ELEMENTAIRE; OU, COMMENTAIRE SUR
LES XXXII PREMIERES PROPOSITIONS
DES ELEMENTS D'EUCLIDE



Published @ 2017 Trieste Publishing Pty Ltd

ISBN 9780649771974

Essai Critique sur les Principes Fondamentaux de la Géomeétrie Elémentaire; Ou, Commentaire
sur les XXXII Premiéres Propositions des Eléments d'Euclide by J. Hotiel

Except for use in any review, the reproduction or utilisation of this work in whole or in part in
any form by any electronic, mechanical or other means, now known or hereafter invented,
including xerography, photocopying and recording, or in any information storage or retrieval
system, is forbidden without the permission of the publisher, Trieste Publishing Pty Ltd, PO Box
1576 Collingwood, Victoria 3066 Australia.

All rights reserved.

Edited by Trieste Publishing Pty Ltd.
Cover @ 2017

This book is sold subject to the condition that it shall not, by way of trade or otherwise, be lent,
re-sold, hired out, or otherwise circulated without the publisher's prior consent in any form or
binding or cover other than that in which it is published and without a similar condition
including this condition being imposed on the subsequent purchaser.

www.triestepublishing.com



J. HOUEL

ESSAI CRITIQUE SUR LES PRINCIPES
FONDAMENTAUX DE LA GEOMETRIE
ELEMENTAIRE; OU, COMMENTAIRE SUR
LES XXXII PREMIERES PROPOSITIONS
DES ELEMENTS D'EUCLIDE

ﬁTrieste






ESSAL CRITIOUE

SUR LES

PRINCIPES FONDAMENTAUX

GLOMETRIE ELEMENTAIRE,

o

COMMENTAIRE
LES XXXII PREMIERES PROPOSITIONS

ELEMENTS IYEUCLTD,

Par 1. HOUEL,

Profusseir do Hallimalinues b 18 Facsli dos Seenrss d Borleans.

DEDXIEME EDITION

PARIS,

GAUTHIER-VILLARS, IMPRIMEUR-LIBRAIRE
DU BULEAY DLE LUSCITEDES, U L'ECOLE DOLYYECHXIGUE,
Ouai fdes Augustivg, 53,

1883

{Tans draite visarran






PREFACE.

Cel Opuscule, dont un exteait avait paru il y a vingt ans dans
U Aretiv der Mathematik and Plysch, L XL, 1863, a éé publié
intégralement en 1867 par les soins de M. Gauthier-Villars.

Bien gn'il w'en reste plis anjourd’hui dexemplaires en librairie,

te but que je m'étais proposé cn devivant ecs puges ne me semble

pas atleinl, ot les rélormes que jo védelamais dans I' i
de la Géoméirie élémentuire n'ont pas cncore CW réalisées.

51 l'on excepre nn ou dons Trattés, vadigés on France par des
matliémariciens distingués, qni ont reconou avee mot la ndeessilé
d'up remaniement dans les définitions et dans Uétablissement des
principes, ricn, ou pen s'en fiul, w'a été changé dans la vouling
seolaive. Les nooveaus wuteurs n'ont (2il gu'eniasser sur les mémes
fondements vermonlus quelques débvis tombés des hunteurs de
Uédificr géomdirique, on 5o sont Svertués i essayer tous les chan-
gements d'ardre possibles quel’on peut faire subir anx proposilicns.

Je n'al pus vouln ponr cela wbandonner la lutte, sir que jesuis

da Pappui de savants distingués auxquels, mulhenrensement, la

poursnite de leurs découvertes daus les Dastes régions de Ta
Seience ne permet pas de eonsacrer lear temps précieus i une lutte
qui n'u plus guére qu'un intéedl pédagogique, et qui exige pla-
it du hon sens que du génie,

Malgré ce premicr insuceds de ma tentative, la conviction pro-
fonde que jeconserve sur la nécessitd do réformer les Traitds ¢lé-

mentaires de Géométrie me fait un devoir de continuer mes efforts.

L'adition de mon Opuscule de 1867 étant épuisée, ['ai profité de

Pobligeance de Uéminent éditeur, dont le dévouement est toujours



V1 PREFACE.

prét gquand il Sagivde vendre qualgne seevice & la Seience, el qui o

bien voulu se chavger d'une nonvelle véimpression.

La sitation w'ayant pas changé, of les mémes eritiques pouvant
eneore ftre formulées, jeo n'at pas en heanooup de modifieaiions 4
intraduire dans celle édition nouvelle, T'ai senlement modifié
quelques passages de Vintroduction, et ‘iﬁi remplacé Mancienne
Note 1 de VAppendice par un avticle plus dendu, déja reproduit
dans plusicurs roeneils franeais ot érangers o1 qui compléte quel-
ques idées développées dans le Volume actnel.

St les auteurs frangais sont en géndral restés indiffévents anx

considérations que ' préseutées sur lonrs méthodes, jlai du

moins la consolation de voir ces 1dées se répandre 2 étranger,
&’om elles reviendront peut dtre un jour dans notve pays. Tes mé-
thodes (oudées sur les £{émenty d'Euclide, déjd en possession

depuis des sigeles des dooles do la Grande-Bretagoe et de Ta Sean-

dinay

sanl, depuis guelques anndes, devenues elassiques en

Tialie, Fn Tiussie, on traduic ot Voee rajennit Eoclide, en Toi con—
servant sy rigueur el y ajoutuni lu clarté moderne. L°Allemagne o
qui

quitie éditton. TYautre part, une nouvelle Tleale s'annonee, colle

depuis longlemps exeellen Traitd du 17 Bali L sa cin-

des disciples de Grassmann, uy:int pour but de renouveler les bases
de la Géomdinic, en prenant pour poinl de départ lu considération
e mouvement, La France sera forcée 161 ou tard de suivee celle
impulsion, el si je-m.‘ puis assister 4 cette réforme si urdemment
désirde, Jaurai du moins la satistuction &'y aveir contriboé dans 1=

mesure de mes [aibles noyens.

Bordeaus, 2z septembre 1883,
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INTRODUCTION.

Depuis le temps an Te génte de Ta Gréce s'est illnsieé par
vention de le Géomérrie rationnelle, on s'est ocoup
périodas d'activité intellectuelle, de discuter les véri

ttes log

¢s [undimen

Lales sur lesguelles celle seicnee repose; el m‘]\(‘nd.\nL, yuels
part i
< nus presiiers principes,
semblent attendre encore lear solution déli
Les auteurs modernes qui ont éeritles premievs sarla Géomélrie,
en prenant naturellement Uantiquité ponre wodele, n'ont pus ton
Jours speren la diversite des points de vue des gomélres uuxquels

gutaient {1é le nombre el lo i

i des sayamls qui ont p

erdéhar, les questions pendantes, relative

iive.

is Tuisuient des coprants (1), e 1 des inealidrences de prinaipes
qui se sonl perpétuades duns les livees Sldmentaires jusgu'a nos
Jours, ebgque la force de Phabitude empéche de reconnaitee, malgrd
lenr contraste chogquant avee Pétat acluel de Ly Science.

Suns doute ces imperfoctions w'ont pas échappd & la généralitd
des mathdn iens Eminents do wotre éporue. Malhenrensement
on serait tonté de ernire que ces viess des méthodes didaetigues,

adoplées pour Uenselgnement des ¢léments, n'élendent pas Tenr
influenee funcste jusqud Ja région des hautes théories, ol se font

(!} Foir, par cxemple, In Nole IV, o est expliquée L divergence des doctrine.
développées par Faclide sl gan Archiméde, &l gae les antcnrs mod
pouvair confondre en e <ol

nes onk 2

- Erni, i




2 INTRODUCTION,

les brillantes découvertes, ot los maitres de la Seience ne pa nil
pas se préaceuper de délivrer les lecons données aux commencants
des fansses idées qui s’y rencontrent et d'appuyer de lear impo-
sante antorité les changements que réclament les méthodes en usage,

Ear attendant que le sceours nous vienne d'en haut cru qu'
ne serail pewl-dre pas inntile de veconrir 4 une aulre aulorilé,
consacrée par wne tradition phns de vingt fois séenlaive, ot dont le
nom scul commande attention. Euclide, il est vrai, compte avjour-
d'hui ¢her nous plus dadmiratenrs que de leeteurs, et cet abandon

wson exense dans 'absence d'une baduclion franvaise en Jangage
dle i cellos guionl du

méom e moderne, e depuis

longtemps Barrow, oo Awnglelerre, of Lovens, on Allemague, ef

tout récemment M. V.-Zakharichenko, en Tus Il n'est pas éron-
manl que la forme pesonle et embarmassée du tesle ancien, repro-
duite dans nos vevsions Lilérales, ail poissamment contribmné &

vebuter les leetenrs. Pawrves d'une traduction plus lisihde, nos

auleurs wodernes, en émdinnt sériensement le grand géométre
grec, auraient pu constuter les fautes de méthode o de logique
qui déparcul lews ooyrages et qu'Buelide se sevail bicn gardd de
comanellre,

L but prineipal du présent travail est de metire en lomidra Ia
supériorité L'Luclide sur la plupurt des auleurs conlemporains,
pour Louk ee qui towche Pesposition des premiers principes de la
Géomérrie. Notre admiration pour Vantenr des f2énents ne nons

entrainers pus, il est vrud, jusquii proposer la substitution pure et
simphe du teste d'Euclide anx Twités modernes. Ta forme de
Pexposition, méme dans
ligbsitndes des bectenrs, Tosuite, plu
tre par les commenlatenrs ou les copistes, devraient éive modifiés.
Enfin les tendunces des Mathéwatigues modernes visent 3 intro-
duire de plus en plus dans Venseignement la méthode analytique
et inductive, dont les avantages sur la mathnde dogmatique des
anciens ne senl plus awjourd’hul conlestés,

Mais, tel qu'if est, le vieil Euelide offeeencore 3 nosantedrs act
la matiére de nombreus emprints, qui amélioreraient notablement

une Araduetion lilwe, choquerait les

ours passages, défigurés peut-

els

Tenrs omvrages. s y verraienl avee quel soin les axiomes sont posis
ol réduits auw moindee nombre possible, s apprendraient que
Jamais Toclide n'a sangé 4 donuser de Ta ligne droite Ia prétenduc



INTROBUCTION. i
définition qui se lib en [ete de presque tons pos Traités classigues,
et que tant de gens albribuent au grand géométee, sar la (ol do
quelques traductions infidéles (7.
unc ba
t commencer par dtabilic les axiomes sur fesquels la Seicnce

Pour établiv s tlrie,
il fa
repose, et savoir préciser la dépendance qui existe entre chacune
des propositions ol les axiomes admis.

Celte guestion condiit i chere
sitions d'Tnelide, & partir de L 2g", dans le cas ot Fo
traction de Vaxiome des p.

olide Tes principes de la G

v oe (que deviendeaient les propo-
Terait abs-
liles, el nous direns, & cc propes,

aqueliques mots des découvertes profundes [aites sur cel abijet, dans
les premiéres unndes de oe sidele, par Lobaichefsky ol Bolyai, qui,
tony les denx, sans s'dtre enlondns, sont parvenns en méme
4 veconstitner [n théorie que Guuss posséduit depnis lon
rénmdtrie,

années sans fn communiguer au public. Cene nenvalle
vas oppasitions, fondées en prunde pu
sur des malentendus, a fini par tronver accés chez la pénéralite des
mathématiciens, et déja elle a rendu de grands services# P Analyse,
en Ini offtani uo noweau moyen do ceprésentation géométrique
des symbuoles analyligues, dont la veprésentation par la Géométee
T.

aprés avoir soulevé de

ngnclle n'est gulun cas partien .
weord passager enlre les géombrras doit
cherebée, croyuns-nous, dans le faux paint de voe métaphysique
oi V'on s'est placé en considérant fa Géomé
de purraisonnement et ne voulant admettre panui ses axiomes
que des saives et du domaine de la logime abstraitn
On o é1¢ conduit wivsi & altribuer auy axiomes ime nature lonls
dilfévenie de celle des autres v énmétriques que lexpérience
nous révile on delors de toale étude gue le gho-
t!
Cependunt fu Glomduie, de m

La source de ce di

COTILINE Une seience

1

v

£5 UXIOIES COMIME C0

mélre

he ‘5*1" 1

¢ gue la Mécaniqne et la Phy-

§') Ce théortme sur T Ligie de plus courte dislascs 0@ signifie pasaulro chnso
b

itions deminimnede Patégeate ditinie | /o omdyrast

tjoe ' s o

ot ne pent étre compris qo'apres 'explic
Vapéra diinte parie
comme M. Jourdain i
[ Voir Note 1¥.)

o, plus ou moims & e
sne sammatoire. Autrement, on faiLdn Caleul intégral
de la prose, et wows ajoutons quon e fuit mal,




